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Lista 3 - Intodugao a Algebra Linear

. Decida quais dos subconjuntos abaixo do R® sao linearmente independentes:

(a) {(1,0,0),(0,1,0),(0,0,1),(2,3,5)}
(b) {(1,1,1),(1,0,1),(1,0,—-2)}
() {(1,1,1),(1,2,1),(3,2,1)}

Decida quais dos subconjuntos abaixo do P4(R) sdo linearmente independentes:

(a) {1,z — 1,22 + 2z + 1,2}
(b> {I(‘T o 1>,$3,2I3 - JIQ,I‘}

Demonstrar que o conjunto {1, e”, e**} de vetores de C([0, 1]) é L.I.
Determinar m e n para que o conjunto de vetores {(6,2,n), (3,m +n,,m — 1)} do R? seja L.I.

Suponha que {vy,...,v,} é um subconjunto L.I. de um espaco vetorial. Mostrar que {a; - v1,...,a, - v, }
também é L.I., desde que os escalares aq, ..., a, sejam todos nao nulos.

Dar uma base e a dimensdo do subespaco W de R* onde W = {(x,y,2,t) €ER®* |z —y =0 e x—3y+t=0}.

Sendo W e U subespacos do R* de dimensao 3, que dimensées pode ter W+U se os vetores (1,2,1,0), (—1,1,0,1)
e (1,5,2,1) formam um sistema de geradores de W NU.

Sendo W o subespaco do exercicio 6 e U o subespaco do R* gerado pelos vetores (1,2,1,3) e (3,1, —1,4),
determinar uma base e a dimensao de U + W e U NW.

Mostrar que os polinoémios 1,1 +¢,1 —#* 1 —t — > — t3 formam uma base de P3(R).
Determinar uma base e a dimensao do espaco solucao de cada um dos seguintes sistemas lineares homogéneos:

r—y =0 r+y+z = 0
(a) 22 —3y = 0 (by{2x—y—2z = 0
3r+iy = 0 r+4y+52 = 0

Determinar uma base de R* que contenha os vetores (1,1,1,0) e (1,1,2,1).

Sejam uy, . .., u, vetores de um espago vetorial V. Provar que se cada vetor u de S = [uy, ..., u,] admite uma
Unica respresentacao como combinagao linear de uq, ..., u,, entao os veores uy,...,u, formam uma base de

S.
Determinar a dimensao fos seguintes subespago de M3(R):

(a) Subespago das matrizes simétricas;

(b) Subespaco das matrizes anti-simétricas.



