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LisTA DE EXERCICIOS — EXTRA

0.1 Conjuntos Finitos

1. Seja X um conjunto finito. Mostre que uma fungao f: X — X é injetiva se, e
somente se, é sobrejetiva.

2. Mostre que todo subconjunto de um conjunto finito também é finito.

3. Seja X C N. Mostre que X é finito se, e somente se, é limitado.

0.2 Conjuntos Infinitos

1. Mostre que se Nj := N — {1}, entao a funcao ¢: N — Ny, definida por ¢(n) =n + 1,
¢ uma bijecao. Elabore e prove um resultado andlogo para o conjunto N, := N —
{1,...,p}, onde p € N.

2. Mostre que o conjunto dos numeros impares positivos e o conjunto dos numeros
naturais sao equivalentes.

3. Sejam P e I o conjunto dos pares positivos e o conjunto dos impares positivos, re-
spectivamente. Assinale V' para verdadeiro ou F' para falso. Justifique!

() P eI sao conjuntos finitos.
( ) N— P é um conjunto infinito.
( ) N—17 é um conjunto infinito.

( ) N—N, é um conjunto finito.

0.3 Conjuntos Enumeraveis

Importante: Entregar os exercicios desta se¢ao até as 18:00 do dia 29/10/2015 (quinta-
feira), na CLIMAT. Isto significa, naturalmente, que esta atividade vale pontos. ;)

1. Sejam f: X — Y uma funcado injetiva e Y um conjunto enumerdvel. Mostre que X
também é um conjunto enumeravel.

2. Enuncie e demonstre o caso andlogo para uma fungao sobrejetiva.

3. Mostre que é injetiva a funcao ¢: N x N — N definida por ¢(m,n) = 2™ - 3". Use
isto e o Exercicio 1, desta secao, para mostrar que o produto cartesiano N x N é um
conjunto enumeravel.
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4. Sejam X e Y dois conjuntos enumeraveis. Mostre que o produto cartesiano X x Y
também é um conjunto unumeravel.

5. Mostre que ¢é bijetora a funcao f: N — Z definida por

—

n—

e ‘

se n é impar
fn) = ’ -

n )
-4, senépar
Conclua que Z é um conjunto enumeravel.

6. Mostre que é sobrejetora a fungao f: Z x Z* — Q definida por f(m,n) = m Conclua
n

que o conjunto dos numeros racionais QQ é enumeravel.
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